
 

• (a) cos(0) = 1, sin(0) = 0.
• (b) cos(π/2) = 0, sin(π/2) = 1.
• (c) cos(π) = −1, sin(π) = 0.
• (d) cos(π/4) = sin(π/4) = √2/2.
• (e) cos(π/3) = 1/2, sin(π/3) = √3/2.
• (f) cos(π/6) = √3/2, sin(π/6) = 1/2.
• ★

⇒
• tan(θ) = (3/5) / (−4/5) = −3/4.
• ★  

−√2/2.

• ★

• ★

الجبرا 2 · یونٹ 7 · اسسمنٹ گائیڈ
ٮĦ�EعاĦ�Ġ2 ى�īل�īم
ں�Ņرك روعĠ ر�ŋ ںو�Ħا�Ń ںĠك — ے�Ņل ےك دا�Ħسا ا�Ņ ںŅ�Ġدلاو

Ņو�Ġ�Ŀ� 7 رصĠڡ Ħ�Ġسا�Ń� Ġہ�Ņں� Ńم ہكل�īل�īى� Ġ3Ġك�īسĠ�Ġےك ر Ńم ےرا�Ņس ۔ےہ ں�Ń� ےس ĠرŅہدا� Ħ�īسĠحŅاحمل ىص�Ħٮ Ņہ ہ�Ņآ ہك ں�Ņلاط ا�Ń� ٔ�اس ملعĠوك/ںĠٔ�ارĠں رطĠ�Ġ ر�ŋ ںĠرīو�Ġ�Ġ2Ņك ىركĹدĿ/ںŅ�ĠدŅ�Ŀر ۔ر�ŋ روط ےك وداحŃ راكĹدا�Ņ ہك ہ�Ġ — ں�Ņہ ے�Ħھك�Ņد ر�ŋ روط ےك حŔٔ�ا�Ġ�Ħ ےك لمع ےك لكرس-�Ġ�Ŀو�Ņ-ىد-ںĠآ-�Ġ�Ŀٔ�او�ŋ وك ۔ےہ ىطلعĠ ماع ےس �Ńس دحاو ہ�Ņ ؛ں�Ņھكر
۔ں�ŅردĦ� Ħ3سرد ىك ےرٔ�اد ىٔ�اكا — 1 ہلٔ�سم

Ņو�Ġ�Ŀ� 7 اورĠى� Ŀ�Ņس�Ŀا ۔�Ņلاط ک�Ń� ملع Ńےك سح ŋراك ہلاوح ہرٔ�اد ىٔ�اكا سا�Ŀرہ ےسا روا ےہ د Ħ3Ņم�Ħ� ل ےكŅسا ے�Ħرك لامع�Ħ۔ےہ ا� ŋےرو� Ġم�Ńرك لصاح ر�Ħا ۔ےہ ا�Ņلاط ک�Ń� ملع Ńوح Ġٔ�اد ىصوصحŅم ں�īل�ī� ) 30-60 -90 روا     45-45-90 )  ىرہكĹ ہو ےہ ا�Ħكس رك دĠحĠا ہ�Ņ ےس ۔ےہ ا�Ħرك رہاطĠ وك ھحŃمس ى�ĦحĠاس
�ĦساوحĠرد ىك �ĦحĠا�Ġسī ںŅ�ĠروكĹاھ�Ħٔ�ا�ŋ — 2 ہلٔ�سم
• ĹكĠ² ہا�)θ) =  9/25 ،  Ħو�  cos ²(θ) =  16/25 ،  Ħو�   cos(θ)  = ± 4/5 ۔

Ņ�Ġ�Ŀ� IIردĿاوك  cos(θ)  < 0،  Ħو�   cos(θ)  =  −4/5 ۔

Ħ�īسĠحŅك :ىص�Ņاوك ہو ا�ĿردŅ�Ġ�Ŀ� ىك Ń�Ġ�Ņدا� ŋر�  cos(θ)   ۔ےہ ا�Ņ�Ħل وحŃ ملع �Ńلاط ک�Ņا ؟ں�Ņہ ے�Ġ�Ħحŋ ںĠاسĠ�ī ح�Ņحص ے�Ņل ےك ۔ےہ ا�Ħكس وہ ىĠ�Ġ2م cos ہك ےہ ى�ĦاحŃ لوھ�Ń رĿحŃ لصا ڡĠرص
ےكĹآ ےس ركحŋ ےلہ�ŋ — 3 ہلٔ�سم
• )a)  cos(−π/3)  =  cos(π/3)  =  1/2  ( ۔)ےہ ںاسك�Ņ ںĠٔ�ارĠوك • )b)  sin(7 π/6)  = − sin(π/6)  =  −1/2  ( �Ņ�Ġ�ĿردĿاوك  III،  لكŅ�Ġ�Ĺا Ņ�Ġ1ر  π/6)۔
• )c) 13π/ 4 − 2 π = 5π/4 ( 2 > ىھ�Ń ٮŃا π 13 ،ں�Ņكر—ں�Ņہ�Ġ ؟ π/ 4 = 3.25 π2  ؛π = 8π/4  مĠ�Ġ2رك ىĠ5 ےس ے� π/4 لمĦ۔)ےہ ا�   cos(5π/4)  =

• )d( مĠصŃطو�: "ŋوم ہرٔ�اد ارو�ĿرĠےك ے� Ńدع� )2 π(، ٓاŋہرٔ�اد ىٔ�اكا ٮ ŋا ر�Ņىہ ک� Ġ�Ħ2ہط ŋاو ر�ŋآ س� Ĺہ ۓ�كŅہل ،ں�Ġاد sin روا cos ودŃہرا�
"۔ں�Ņرك
Ņو�Ġ�Ŀ� 6 — كĠك�īسĠں ŋٔ�او�Ġ�Ŀ� ہآ مہ ےسĠ�Ĺىك ىك ĠصوصحŅا�Ħٮ )ŃحĠ2Ħ�/اطĦےل )ٯ ŃاحĦہ ى�Ņ۔ں�
سĠ3اركsin/cos Ĺ ىرا�Ņعم — 4 ہلٔ�سم
ٔ�
G ى�Ġا�Ņمرد ،π 2 ہ�Ġ�Ņارود ،1 صĠرع و لوط ں�Ņم ںو�Ġود •Ġں  y = 0   ۔ےہ
•  cos(x)  =  sin(x + π/2) وك ۔Ġٔ�ارĠوك ں  π/2 ےك ĠردŅےع� Ńٔ�ا�Ņرط ں�Ġم ڡĠ�Ħ�Ħ2ك لŅا� ĹكŅٔ�اس ا�Ġ۔ےہ ں ں�Ņہ ے�Ħا�Ń�Ġ ہكاحĠ اك 'ںور�Ņكل ى�Ħارہل' ماع ءا�Ńلط رورĠمك ۔ں�Ņرك اردĿ س�Ġ�Ŀٔ�او�ŋ ىد�Ņلك ر�π/2، π، 3 π/2، 2 π ŋ ،0 ہ�Ńلط رہام ں�Ņم ىصĠا�Ņر ۔ر�ŅعŃ�Ġ ےك رادĦ3ا صوصحĠم
رĠ�ĠسŅ�īمراĠ2س�Ġار�Ŀ ركĹر�Ŀ — 5 ہلٔ�سم
۔3 :صĠرع و لوط
۔ π/2 = π 2  :ٮĦدم •
ٔ�
G دĿم •Ġں:  y = 1 ۔



• ★

• ★  

• ★

• ★

• sin(π/3) = √3/2 ≈ 0.866. 2·sin(π/6) = 2·(1/2) = 1.

• ★

• ★

• ★

• فیز شفٹ: π/4 دائیں طرف۔
• ĠرŅےس ہدا� ĠرŅ4  = 3 + 1  :ہدا� مك رĠا   مک ۔ :  1 − 3 = −2 
ر�Ħ ہدا�ŅرĠ ۔ں�Ņہ�Ġ ٮŃرصĠ ،ےہ ى�Ħلم ٮĦدم ےس ے�Ġرك م�ŅسĦ�Ħ2 ےس )b( ىس�Ġوك�ŅرĠ3 وك π 2 :ں�Ņھكر رطĠ�Ġ ر�ŋ ى�ŃارحĠ ىك ٮĦدم "۔π ·  2 = 4  π 2 = ٮĦدم" :ىطلعĠ ماع
لدĿام ل�Ņہو سر�Ġ3Ņ — 6 ہلٔ�سم
۔ h(t) = 25 − 20 · cos(2 π·t/30)  =  25 − 20 · cos(πt/15)  :)ےہ ا�Ħوہ عورسī ےس ےحĠ�Ņ�ŋ( ںĠسīك�Ġ3Ġ اك ىٔ�احĠ�ŋوا •
ٔ�
G دĿم ۔20 :صĠرع و لوطĠں:  y = 25 دم ۔Ħ30 :ٮ .
  t=0  ؟ںو�Ņك cos س�Ġٔ�ام • ŋراوس ،ر� Ġ�Ņ�ŋےہ ےح  ( h = 5 )،  ں�Ņمہ ادĠہل   h(0)  =  25 − 20 =  5 ۔ےہ   ترورض یک  ✓
•  h(10) = 25 − 20 · cos(2 π/3)  =  25 − 20 · (−1/2) = 25 + 10 = 35   Ġ3Ŀ۔�
ٔ�
G ى�Ġا�Ņمرد روا صĠرع و لوط وك ںوملع �Ńلاط ر�Ħ ہدا�ŅرĠ ۔ا�Ġا�Ń�Ġ لدĿام ےس طĠاĠ2لا :ہصح لكسīم ےس �ŃسĠلم ںĦ؛ےہ ى� ŋحĠد� cos ىك Ġ�Ġ2رك ىĦۓ�وہ ے� 'Ġ�Ņ�ŋےس ےح īوہ عورسĦواكر 'ےہ ا�Ŀحص وك ٮŅرط ح�Ņ�Ħ2ہ ےس ےŅ�Ġ�Ŀرك لدŅ۔ں�
س�Ŀو�ŋ�Ŀم�Ņسا �Ġ�ĿحĿ�Ņ�Ġ�Ń — 7 ہلٔ�سم
• Ńںاہح  cos(x)  = 0 ںاہو وہ   tan(x)   ĠعŅعم ر�Ņ�Ġےہ ں :  x = π / 2, 3π/2, 5π/2, ..., −π/2, ... 
۔دح ے�Ń → ا�Ġرك م�ŅسĦ�Ħ2 ےس رĠ2ص ہك�Ġو�Ņك ں�Ħ�Ņم�Eع ىدومع ںاہو •
•  tan = π   2( ٮĦدم ىك  π Ġہ�Ņ۔)ں�  sin  روا  cos  ںو�Ġود  π  ŋر� Ġ3لŋ� ٔ�اسĠرك ںĦہ ے�Ņہل ،ں�Ġا ادĠاك ں Ħ�Ġسا�Ń� اŅىہ ک� Ħ3رد ŋاو ر�ŋآ س�ŃاحĦےہ ا� — tan  ۔ےہ ہ�Ġ�Ņارود Ġ1ص�Ġ اك
'π كŅںو� Ġہ�Ņ2 ں� π' ا لاوسĠلط ںŃلا ےس ءا�Ĺرك کĦےہ ا� Ńوح sin/cos وك Ħ�Ġسا�Ń� روط ےك ŋمس ر�ŃھحĦہ ے�Ņں� ا�Ġرك طĠ2Ġح
ىركĹدĿ ہل�ŃاĦ2م�Ń رŅ�Ġ�ĠدŅ�Ŀر — 8 ہلٔ�سم
• ĿدŅا�Ĺوك Ġر وك '30' ے�Ņ�ĿدŅ��ٔĠوم ںĿد ŋس ر�Ņ�Ŀ� كŅلوكل�Ņ�Ŀم ر�Ņں� ĿادG
لمكم ىراس �Ħہ�Ń = رŅ�Ġ�ĠدŅ�Ŀر 30 ہك�Ġو�Ņك  sin(30 rad)  ≈  −0.988  ۔
ĹدركīسŅں� + Ħوھ�Ŀ۔اس ار
  sin(π/6)  و�Ħ ا�Ħ�: Ņسرد • Ŀٔ�ا�ŋ� ركŅں�، Ņك ا�Ņلوكل�Ņ�Ŀرد وك ر�Ńوم ےحĿم دŅٔ�وس ں�Śرك حŅروا ں�   sin(30°)   Ŀٔ�ا�ŋ� ركŅ۔ں�
۔ں�Ņہ ے�ĦھحŃمس ےسا ءا�Ńلط ا�Ņآ ہك ہحمل ىص�ŅحĠسĦ�ī ک�Ņا ۔ىطلعĠ�Ŀ� 7 Ġو�Ņ ماع ےس �Ńس ۔ں�Ņہ ںا�Ņٔ�اكا Ġ1ل�ĦحĠم ود ے�Ņل ےك ہ�ŅوارĠ ىہ ک�Ņا ىركĹدĿ روا ںŅ�ĠدŅ�Ŀر
�ĦحĠا�Ġسī طلعĠ ىك ںĠل — 9 ہلٔ�سم

 0.866 ≠  1� Ǆاذہ   Ġ3ومراG
 Ġ۔ےہ طلع
)  Ħ�:  sin(2 x)  = 2· sin(x) · cos(x)سرد • ĿدŃا ل�Ņ�Ġ�Ĺلك Ġ3روط ماع — ہلومرا ŋر� Ńم دع�Ņم ں�Ħراع�Ġڡ Ġہ�Ņارك ں�Ņا� ŃاحĦل ،ا�Ņك�Ġں Ġىك ىطلع ŃاحĠ�Śح ŋ�ĿرĦىك لا� ŃاحĦ۔)ےہ ى�
۔ں�Ņرك حصĠاو وك کرحم سا ہ�Ńلط رہام ں�Ņم ىصĠا�Ņر ۔ sin(2 x)  ≠ 2· sin(x)  ادĠہل ،ےہ ں�Ņہ�Ġ ىر�Ņكل ںĠٔ�اس :Ń�Ħ5س ماع ۔ں�Ņہ ىر�Ņكل ر�ŅعĠ ىٔ�اہ�Ġ�Ħا لاعĠ3ا
کĹر�Ŀ ں�Ņم ٮĦرطĠ3 — 10 ہلٔ�سم
:ں�Ņہ ے�ĦرĿوحŃ ےس ے�Ġرك کرح�Ħم وك رہاطĠم ر�Ħاو�Ħم ٮĦا�ŃاوحŃ طو�ŃصĠم ۔اوہ م�ĦحĠ ں�Ņلوھك
۔ےہ ا�Ħرہود ر�ŋ روط دĿٔ�اسو�Ġٔ�اس ؤا�Ńد :ں�Ņرہل ى�Ħوص •
• Ńراوح: ĠمرŅ�Ġں/ŋاحĠىك د� Ĺدركīوم رلكرس( سīسĠٔ�اس → ںĠٔ�اسو�Ņ�Ŀلد ŋور�ŃحŅك�īسĠےس )ں ŋلحĦ۔ےہ ى� • AC ركĠ�Ŀ�: وĦ3Ħ� ےك sin Ġ3Ġك�īسĠروط ےك ں ŋلوو ر�Ŀ�Ņ�Ŕ۔ح ۔ںĠسŅ�īرĠو�ŋ ر�ŋ ے�Ńوص�Ġم ےك ےرٔ�اد ےك ٮĦاددحم لدŅ�Ŀٔ�اسو�Ġٔ�اس :�Ħكرح ىك ںورا�Ņس • Ņك�Ńرك احĠىلاو ے� ĠصاحŅ�Ħ�: ىٔ�وك Ńىھ� ŋحŅ�Ġر Ńسم وحĦ�Ħ2ل īحرس ŋارہد ر�Ħٔ�اس ےہ ى�Ġوك/ںĠٔ�ارĠاس ےك ںĦام ھ�Ŀىك لد Ńكس احĦےہ ى�، ۔ےہ ا�ĦاكĹل ہ�ŋ�Ħ اك ہرٔ�اد ىٔ�اكا وحŃ ےہ ىہو لكلا�Ń ہك�Ġو�Ņك

— ما�Ħ�ĦحĠا —


