
 

ज्यामिति · इकाई 5 · मूल्यांकन मार्गदर्शिका     
ठोस îया मȢ तȡ

अ भȦ भावक या शȥ Zक के लȥ ए — èया देखȀ

इकाइǺ 5 अ धȤ कतर आयतन सूİाȀ और Āके लȴ ̑ग के बारे मȀ है। ĵमुख वैचा रȞ क छलाँगȀ: कैव लȥ यरी का सȥ ǀांत ( तȡ रछे ठोस मȀ समान आधार/
ऊंचाइǺ के साथ सही ठोस के समान आयतन होता है), और  k/k  व Ǻग/k घन Āके लȴ ̑ग पैट Ǻन। सूİाȀ बनाम वैचा रȞ क अंतराल के साथ
ĵ ħȡ याòमक İु टȟ याȀ पर ôयान दȀ।
समĀया 1 - घू Ǻणन के ठोस

• (ए) सȥ लȀडर (दायां गोलाकार सȥ लȀडर)।
• (b) लंब वƺृीय शंकु।
• (c) Zेİ।
• यह एक 'Āथा नȡ क Ǭþय' जांच है। जो छाİ (ए) और (c) ĵाöत करते हȅ ले कȡ न (b) नहɻ ĵाöत करते हȅ वे अèसर गलत अZ कɺ
कüपना करते हȅ।

समĀया 2 - घन ħॉस-सेèशन
• (a) फलक के स Ǿवागसम एक व Ǻग।
• (b) एक नȡ य मȢ त षट्कोण। (घन के कȀ Ĳ के माôयम से लंबे वȡ क Ǻण पर लंबवत टुकड़ा।)
• (c) हां - एक पंचकोणीय ħॉस-सेèशन संभव है (घन को इस ĵकार काटȀ कȡ  समतल उसके चेहराȀ के 5 को काट दे)।
• ग णȧ त मȀ दZ वȡ ǅाथʃ पंचकोणीय या षटकोणीय ħॉस-सेèशन को Āकेच करȀ। यह एक क ठȟ न Āथा नȡ क समĀया है; अ धȤ कांश छाİ
पंचकोणीय को 'नहɻ' कहȀगे - ले कȡ न यह संभव है (Āलाइस एक कोने को èलȬ प करता है)।

समĀया  3 - 3 ᄝारा ႘केल  कȡ या गया बॉèस
• नए आयाम: 12 x 18 x 30।
• मूल SA: 2( 24 + 40 + 60 ) = 248 व Ǻग Āकेüड SA = 248· 9 = 2232 व ြग अनुपात   9 = 3 व ြग। 
• मूल  V = 240  èयू बȡ क। Āकेüड  V = 240 · 27 = 6480 ႀयू ब྾ क। अनुपात   27 = 3 घनीकृत। 
• èयाȀ: पृǕीय Zेİफल, 2 D है (ĵòयेक रै खȨ क आयाम x 3 है, इस लȥ ए Zेİफल x 3· 3 = 9 )। आयतन, 3 D (x 3·3· 3 = 27 ) है।
• कमजोर: सȥ Ǻफ नȡ यम याद रहता है। सशèत: इकाइयाȀ (व Ǻग इचं बनाम घन इचं) का उपयोग करके समझाता है।

समĀया 4 - समǮप बोतलȀ
• आयतन अनुपात 8 का अ Ǻथ है  8 = 2 का रै ख࿅ क  अनुपात घनमूल।
• बड़ी बोतल कɺ ऊँचाइǺ = 12 ·  2 = 24 cm ।
• बड़ा लेबल Zेİफल = 30 ·  2 व ြग = 120  cm व Ǻग।
• नȡ दान यह है कȡ  èया छाİ आयतन अनुपात से शुǮ करते हȅ और èयूब Ǯट के माôयम से रै खȨ क अनुपात तक पीछे कɺ ओर काम
करते हȅ।

समĀया 5 - शंकु, बेलन, गोला
• (ए) सȥ लȀडर  V = pi ·25· 12 = 300  pi ≈ 942.5 cm èयूबेड।
• (b) शंकु  V = (1/3) ·pi·25· 12 = 100  pi ≈ 314.2 cm घन।
• (c) Zेİ  V = (4/3) ·pi· 125 = 500  pi/3 ≈ 523.6 cm घन।
• अनुपात शंकु: सȥ लȀडर = 1:3 शंकु सूİ मȀ  1/3  के कारण।
• 'èयाȀ  1/3 ' ĵǏ: यह कैव लȥ यरी + तóय से आता है कȡ  3 स Ǿवागसम İȡ कोणीय पȢ रा मȢ ड एक İȡ कोणीय ĵȢ îम (इकाइǺ कɺ ǌुòप ƺȥ )
बनाने के लȥ ए एक साथ फȡ ट होते हȅ।

समĀया 6 - तȡ रछा सȥ लȀडर



• V_A = (1/3)·pi·16·h_A.  V_B = (1/3)·pi·4·h_B.

• लंबवत ऊंचाई (12) का उपयोग करें, तिरछी ऊंचाई का नहीं। V = pi·16·12 = 192 pi ≈ 603.2.   
• कैव लȥ यरी का सȥ ǀांत कहता है कȡ  आयतन केवल ħॉस-सेèशन Zेİफल (ĵòयेक Āतर पर pi r व Ǻग) और लंबवत ऊंचाइǺ पर नȡ Ǻभर
करता है - तȡ रछा पर नहɻ।
• सामाõय İु टȟ : छाİ 15 का उपयोग करते हȅ èयाȀ कȡ  यह ' सȥ लȀडर कɺ ऊंचाइǺ' है। नȡ दान यह है कȡ  èया उõहȀ तȡ रछɸ ऊंचाइǺ का
एहसास होता है।

समĀया 7 - कैवे लȥ यरी का सȥ ǀांत
• कथन: 'य दȠ  दो ठोस पदा ȃथा कɺ ऊंचाइǺ समान है, और ĵòयेक Āतर पर ħॉस-सेèशन का Zेİफल समान है, तो दोनाȀ ठोसाȀ का
आयतन समान है।'
• अनुĵयोग: समान लंबवत ऊंचाइǺ पर स Ǿवागसम गोलाकार आधाराȀ वाले एक दाएǽ  सȥ लȀडर और एक तȡ रछे सȥ लȀडर मȀ हर Āतर पर
समान गोलाकार ħॉस-सेèशन होते हȅ। अतः आयतन बराबर हȅ।
• कमज़ोर: 'कैवे लȥ यरी ने कहा कȡ  माİाएँ बराबर हȅ' - सȥ ǀांत के बȡ ना दोहराता है।
• सशèत: 'ĵòयेक ऊंचाइǺ पर समान Zेİफल' ǌèत करता है।

समĀया 8 - लोहे कɺ गȀद का Ĳǌमान
• आयतन = ( 4/3 )·pi· 216 = 288  pi ≈ 904.8 cm èयूबेड।
• Ĳǌमान = 904.8 · 7.87 ≈ 7121 g ≈ 7.12 kg।
• îया मȢ तȡ  को घनòव/भौ तȡ कɺ से जोड़ता है। एक 'ǌावहा रȞ क' समĀया.
• यू नȡ ट ĸम पर नजर रखȀ: cm èयूøड x g/cm èयूøड = g, kg नहɻ।

समĀया 9 - आइसħɺम कोन
• गोला Ǻध  V = (1/2)  · ( 4/3 )·pi· 27 = 18  pi ≈ 56.5 cm घन।
• शंकु  V = (1/3) ·pi·9· 12 = 36  pi ≈ 113.1 cm घन।
• शंकु गोला Ǻध के दोगुने से भी अ धȤ क Zेİफल को धारण करता है - प Ǻयाöत जगह।
• मॉड लȴ ̑ग सफलता मानदंड: ĀपǓ सेटअप, दोनाȀ खंडाȀ कɺ सही गणना, समझदार तुलना।
• मजबूत छाİाȀ ने देखा कȡ  ऊंचाइǺ 4 r के शंकु के लȥ ए, शंकु समान İȡ îया के गोला Ǻध से ठɹक दोगुना है।

समĀया 10 - आंĲे का टȅक दावा
• गलत. सभी आयामाȀ को दोगुना करने से आयतन ×  2 घन = 8 गुणा हो  जाता है, 2 नहɻ।
• इकाइǺ का बड़ा वȡ चार. जो छाİ इसे नहɻ पकड़ पाता उसने k èयूøड Āके लȴ ̑ग को आòमसात नहɻ कȡ या है।
• मजबूत: एक ठोस उदाहरण देता है (1 x1x1 èयूब बनाम 2 x2x2 èयूब; 1 बनाम 8 èयू बȡ क इकाइयां)।

समĀया 11 - दो शंकु, समान आयतन

• बराबर: 16·h_A = 4·h_B, इस लȥ ए h_B = 4·h_A. शंकु B (छोटा İȡ îया) 4 गुना लंबा होना चा हȠ ए।
• अंत Ǻ[ान: शंकु B संकरा है इस लȥ ए Z तȡ पू ̑तɎ  के लȥ ए इसे लंबा होना चा हȠ ए।
• ग णȧ त मȀ दZ वȡ ǅाथʃ नो टȟ स: İȡ îया को आधा करने के लȥ ए आयतन को Āथȫ र रखने के लȥ ए 4 गुना ऊंचाइǺ कɺ आवþयकता होती
है - İȡ îया सूİ मȀ व Ǻग मȀ ĵवेश करता है।

— अंत —


